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PHẢN A. NỘI DUNG TRỌNG TÂM 
1. Nguyên hàm, tích phân và ứng dụng 
- Khái niệm, công thức liên quan đến nguyên hàm, tích phân và ứng dụng. 
- Các phương pháp tìm nguyên hàm và tính tích phân. 
- Một số ứng dụng của tích phân. (Tính diện tích hình phẳng). 
2. Số phức 
- Các phép toán số phức, biểu diễn hình học của số phức 
- Phương trình bậc hai trên tập số phức 
3. Phương pháp tọa độ trong không gian 
- Hệ trục tọa độ trong không gian. 
- Phương trình mặt cầu và các vẫn đề liên quan. 
- Phương trình mặt phẳng, tương giao giữa hai mặt phẳng và các vấn đề liên quan. 
PHẢN B. BÀI TẬP THAM KHẢO 
Ngoài các bài tập sách giáo khoa, sách bài tập, các bài tập thầy, cô hướng dẫn trên lớp, các em 
tham khảo các bài tập dưới đây: 
CHỦ ĐÈ 1. NGUYÊN HÀM, TÍCH PHÂN VÀ ỨNG DỤNG 
Câu 1. Cho ¿=z(x) và y = v(x) là hai hàm số có đạo hàm liên tục trên đoạn [ø;b]. Mệnh đề nào sau đây 
đúng? 
b : b 
A. [say = HVỆ, — ra. B. 


a 


b b b b b 
Œ. [iadx = lje|||ss) D. [ray = uy|" + |rdu. 


ạa a ạa 


na “—pờ- 


(w+v)dx= [sảx+ [vốc, 


Câu 2. Họ nguyên hàm của hàm số #Œ) =x—sn2x là 


2 #/ 9) 
Á. Š-+cos2x+Œ. B. S1 agg2y C, C. XÃ+ roy0 bit D. Z si syg 4 đÐ 
2 2 2 2 2 2 


1 
Câu 3. nh 1= | (4x`~3)dx. 
-1 


A.1=6. B./7=-6. C.7=4. D.7=-4. 
1 3 E) 

Câu 4. Cho hàm số ƒ(x) liên tục trên và có [ ƒ(x)dx=2; | ƒ(x)dx=6. Tính 7= [ /(x)dx. 
0 1 0 


A.I=8. B.7=15, C. I=56. D.7=4. 
Câu5. Cho [7)4=-3, [Z(6)8&=5 và [z(x)ax=6. Tính r=[[2.7(x)-ø(z)]& 


A.I=-2. B.7=10. C.7=4. D.7=8. 


Câu 10. 


Câu 11. 


Câu 12. 


Câu 13. 


3 


" 
Tính 7= [tan xdx. 
0 











A.I=I—=. B./=2. C./=In2. D.7=”. 
4 3 
An 
I-|—ˆ& có giá trị bằng 
„ S1 # 
6 
3+2 x3+x2=2 v3—2 v3+242-2 
AÁ.———. B. ——————. bu, D.—————. 
3 2 2 9 
; r(3x—l)đ g.3 
Biết | bề ) Mi =3nẾ , trong đó z,b nguyên dương và “là phân số tôi giản. Giá trị ab 
ÖÕW + +9 b 6 b 
bằng 
A. ab=—5. B. ab=12. C. ab=6. D. dồ=, 
| l : 
/=[———& có giá trị băng 
nã cư 
A. =”. B. _ C. -2In2. D. 2In2. 


Hàm số Ƒ (z) = (zx + lN Xx+1+2018 là một nguyên hàm của hàm số nào sau đây? 


A./(5)=ŠH)x‡T, B. /(x)=5(x+1)Äx+T+€, 
C. f(x)=S(x+1)x+1, Ð. /(x)=(x+1)#+1+€. 


, 1L ` `... : 
Cho # (x) là một họ nguyên hàm của hàm sô ƒ(x)=-;e* trên (—=; 0). biết đô thị hàm sô 
Ỷ 


y=Ƒ(x) đi qua điểm M (t2): Khi đó, F(x) bằng 
“ 


1 1 1 1 


A. F(x)=e'. B. (ïE  =ứn, C. F(x)=2e* >.: ĐIỮ, F(x)=-2e* KỆ: 
ể e e 


Biết Ƒ(x) là một nguyên hàm của hàm số ƒ (x) = ýIn” SEHD-. thoả mãn #(1) =s Giá trị 
* 


của F”(e) là 


No, B. 2. C.Š. p. 1, 
9 9 3 3 
Họ nguyên hàm của hàm số: ƒ(x) = cos 2x(sinf x+cos” *) là 
A. F(œ)=_sin2x—-` sin? 2x+C. B. F(œ)=~sin2x+-_ sin 2x+C. 
2 12 2 12 
C. Ƒ(x) =sin2y~sin 2x+C. D. Ƒ(+x) =sin2v=~sin 2x+C. 


Câu 14. 


Câu 15. 


Câu 16. 


Câu 17. 


Câu 18. 


Câu 19. 


Câu 20. 


Câu 21. 


Câu 22. 








z/3 h 
2 _- ; › 
Xét tích phân 7 = | . Thực hiện phép đôi biên / = cosx, ta có thê đưa 7 về dạng nào 
+COSx 
sau đây? 
z/4 1 z/4 2/ 
A.I= la B.7= le C. I=-[ Ca Nà Hà Vị, 
1Ì+ƒ l+í 
9; 2 
V§8Inx+l 
ra] He bằng 
A. 2. BH C:lH2<Š. D. l2. 
6 4 5 
? sỉn x—cosx › 
I1=|=———¿‹ băng 
In 
4 
3 | | 
A. —ln2. B. —ln3. Œ. ln2. D. —ln2. 
2 2 2 
] 
Biết | “dy =ain2+b (a, beZ,). Giá trị của ø bằng 
= 
0 
AC B.2. Œ. 3. D. 1. 
| 
Cho H „=ø+bln2+eln3 với a,b,c là các số hữu tỷ. Giá trị của 3ø+b+e bằng 
0 x+2 
A. -2. B. -—1. G2; D. 1. 


Và NA f & : 
Giá trị của !=ÍÏ (z>0) là 
13 -F 
2 2 





Âm B.—. Cà, 0 
4a 4a 4a 4a 
¬¬ 1 
Biết 7= [^ : “dy= 2 +Ìn2. Khi đó giá trị của a là 
x 
1 
A.2. B. In2. Cứ: D. 3. 


4 2 
Cho | ƒ(x)4x=16. Khi đó, 7 = [ /(2x)4x bằng 
0 0 
A.7=32. B./7=s§. ŒC.7=l6. D.7=4 


Cho hàm số ƒ liên tục trên đoạn [z;b] và có đạo hàm liên tục trên (a;b). đồng thời thỏa mãn 
ƒ() = ƒ(b). Lựa chọn khẳng định đúng trong các khẳng định sau: 


b b 
A. [ƒ@œ)e94y=2. B. [ƒ(4)e94v=l, 


b b 
C. [œ9 =-]. D. [7œ =0. 


Câu 23. 


Câu 24. 


Câu 25. 


Câu 26. 


Câu 27. 


Câu 28. 


Câu 29. 


Câu 30. 


5 

: Lên 
Kết quả phép tính ƒ = | ———— 
In 
Khi đó a”+ab+30” có giá trị là 
A. 1. B. 5. Œ. 0. D. 4. 


có dạng 7ƒ =zln3+blnŠ (a,b Z2). 


(*)Cho hàm số ƒ{x) liên tục trên R và thỏa ƒ(-x)+2ƒ(x)=cosx. Giá trị của tích phân 


l1= Ï œ0 là 





Ä. Ñ.=.. lễ —. D.7=I 
3 3 3 
e 2 
Cho 1=[xInxd SP cong a,b,ccZ.. Khi đó, T=a+b+c bằng 
ễ 
lÌ 
À5. B. 3. C. 4. D. 6. 


Diện tích phần hình phăng gạch chéo trong hình vẽ bên được tính theo công thức nào dưới đây? 





y=-x +3 
A. [(0x°-2x-4)&. B. |(-2x+2)œ. 
-] =1 
C. [(2x-2)áx. D. [(-22+2x+4)á. 
Xi] -I 


Diện tích Š của hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = xŸ, trục Óx, các đường thắng x =l, 
x=2 là 
7 § 


A.S=-~. B.S=-_. C.SŠ=7. D. S=8. 
3 3 


Diện tích Š của hình phăng giới hạn bởi (P):y = xˆ —4,. tiếp tuyến của (P) tại (2:0) và 


trục Øy là 
Nà. B.S=2. C.§=Š. D.#=ˆ. 
3 E; 3 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y = cos x, trục tung, trục hoành và đường thăng 
x=Z bằng 
A. 3. B.2. C. 4. D. 1. 


Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y= —x? +4, trục hoành và các đường thăng 
x=0, x=3 là 
23 25 32 


A. 3. B. —. 2 D. —. 
3 3 3 


Câu 31. 


Câu 32. 


Câu 33. 


Câu 34. 


Câu 35. 


Câu 36. 


Câu 37. 


Câu 38. 


Câu 39. 


Câu 40. 


Câu 41. 


Câu 42. 


Diện tích Š của hình phăng giới hạn bởi các đường y=x”,y=2x?—2x là 


Ất. H-C. C. 3. D. 4 

3 3 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị các hàm số y = x°—2x và y=—x?+4+x là 
A. 34. B. 18. Œ. 17. D. 9. 


Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường y„=x” và y=x+2 là 


9 

A.S=9. B.S=”.. Giám: D.S=Š, 
4 2 9 

Diện tích hình phăng giới hạn bởi hai đồ thị ƒ(x)=x`—3x+2; g(x)=x+2 là 

A. S=8. B.SŠ=4. Œá=12, D. S=l6. 





Diện tích Š của hình phăng giới hạn bởi các đường y=e', y=2, x=0, x=llà 
A.S=4ln2+e-§5.  B.S%=4ln2+e-6. C.§=e”-7. D. S=e-3. 

Gọi S là diện tích của hình phẳng giới hạn bởi (C ) :y=xe", trục hoành và đường thắng x= đ 
(a>0). Ta có: 

A. S=ae°+e” +]. B.S=ae°-e°-lI. C. S=ae°+e°-l. D.S=ae-e +]. 
Diện tích hình phẳng giới hạn bởi các đường cong y=sinx, y=cosx và các đường thắng x=0 


, X=7u băng 


A. 42. B. 22. G222. D. 32. 


Diện tích hình phẳng giới hạn bởi đồ thị hàm số y= " và các trục tọa độ bằng 
X — 


9210 ST, B.5InŠ—1. €Sli= =1: b2 
2 2 2 2 








Thể tích vật thể tròn xoay khi quay hình phẳng giới hạn bởi các đường y : ,y=0,x=l,x=4 
X 


quanh trục Ôx là 
A. 6Z. B. 67. Œ. 12z. D. 6z. 


Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường y = cos4x, Ox, x= 0, x= _ quay xung quanh trục Ox. 
Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng 


2 2 
J\ |: 20 lạ cai Bi 
2 l6 16 


+>ị[N 


Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường y= ƒ(x), Óx,x = a,x = b quay xung quanh trục Óx. 
Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng 


A.V= z*| 7a) B.V= zÍ ƒ'(œ). —C.V= [>`/'G0á D.Ƒ= [7œ 


Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường y=4jx—l ; trục Óx và đường thắng x=3 quay xung 


quanh trục Óx. Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng 


Câu 43. 


Câu 44. 


Câu 45. 


Câu 46. 


Câu 47. 


Câu 48. 


A. sm. B. 3m. Œ. 27. D. 7ø. 


Cho hình phăng giới hạn bởi các đường y = xÌ +l, y=0, x=0, x=l quay xung quanh trục Ox. 
Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng 
Â¿S B — si D. 9z. 

63 14 4 
Cho hình phăng giới hạn bởi các đường y? =x, x=ø, x=ở (0<<b) quay xung quanh trục 
Ox. Thể tích của khối tròn xoay tạo thành bằng 


A.V=z” [ xảy. B.W_= zƑ” Ýxảk. C.VK= zƑ” xảy. D.V=zˆ l§ xảy. 


Cho hình phăng giới hạn bởi các đường y =—x” +2x, y =0 quay xung quanh trục Ox. Thẻ tích 
của khối tròn xoay tạo thành bằng 
Á B. S7, in nã j 

11 3 15 15 
Thể tích khối tròn xoay trong không gian Oxyz giới hạn bởi hai mặt phẳng x=0;x=Z và có 
thiết diện cắt bởi mặt phẳng vuông góc với Ox tại điểm (zx;0;0) bất kỳ là đường tròn bán kính 


vsinx là 


A, =2. B.V=z. C. Ÿ =4z. D,Ÿ=2z. 

(*)Một vật có kích thước và hình dáng như hình vẽ dưới đây. Đáy là hình tròn giới hạn bởi đường 
tròn x?+y? =16 (nằm trong mặt phẳng Oxy), cắt vật bởi các mặt phăng vuông góc với trục Ox 
ta được thiết diện là hình vuông. Thể tích của vật thê là 








A. [ 4(I6-x°)dx. B. [.42/dx. C. [ 4d. D. [ 4z(I6=x?)dx. 


(*)Cho hình phẳng DÐ giới hạn bởi các đường y? =4x và đường thắng x = 4. Thẻ tích của khối 
tròn xoay sinh ra khi D xoay quanh trục Óx là 


Câu 49. 


Câu 50. 








A. 327m. B. 64m. Œ. lớn. D. 4n. 


(*)Cho hình phẳng giới hạn bởi các đường y =a.x”, y= bx (a,b#0) quay xung quanh trục Ox. 
Thê tích của khối tròn xoay tạo thành bằng 


3 5 B] 5 
A. r=z-|3~3)} ñ sẽ — C.Pew D. y=z|3~3]} 


a3 5 5a” 3a) a3 











(*)Một vật có kích thước và hình dáng như hình vẽ dưới đây. Đáy là hình tròn giới hạn bởi đường 
tròn x” + y” = 16 (nằm trong mặt phẳng Oxy), cắt vật bởi các mặt phẳng vuông góc với trục Ox 
ta được thiết điện là tam giác đều. Thể tích của vật thê là 











`. li S c.y-3293, km 





CHỦ ĐÈ 2. SÓ PHỨC 


Câu 51. 


Câu 52. 


Câu 53. 


Câu 54. 


Câu 55. 


Câu 56. 


Câu 57. 


Câu 58. 


Câu 59. 


Câu 60. 


Câu 61. 


Cho số phức z=5— 4i. Môđun của số phức z là 

A.3. B. V41. ci D. 9. 
Cho số phức z=5— 4i. Số phức đối của z có tọa độ điểm biểu diễn là 
A.(-5;4). B. (5;-4). C. (—5;-4). D. (5;4). 


Cho số phức z=6+7¡. Số phức liên hợp của z là 
A.z=6+71. B.z=-6—7i. C. z=-6+7i. D.z=6-—7i. 


Các số thực x,y thỏa mãn: 3x+ y+5x/=2y—1+(x— y)¿¡ là 
1 4 24 
A. (x;y})=| -—;—]. B. (x;y)=| -—;— ]. 
G2)=[ T2] G0)=[~Ÿs2] 
1 4 L4 
Œ. (x;y)=| —;:—]. D. (x;y)=|-—;——]. 
s(13) s(-g=j) 


Cho hai số phức z¡ =l+2¡ và z¿ =2—3¡. Mệnh đề nào sau đây sai? 


ng. B. 5z'—z,=—l+i. 
Ti 3.139 
C. Z¡+24-; =9+7. D. |z,.z;|= v65. 


Cho hai số phức z¡ =l+2¡ và z¿ =2—3¡. Phần ảo của số phức w=3z,— 2z; là 





A. 12. B. I1. CriI. D. 127. 
Số phức z= ¬ có phần thực là 
=J 

9 
A.2. B. —. (3: D. -3. 

13 
Cho số phức z¡ =l—2¡, z¿ạ =—3+¿¡. Tìm điểm biểu diễn của số phức z = z, + z, trên mặt phẳng 
tọa độ. 
A. N(4:-3). B. M (2:—5). C. P(-2;-1). D. Ø@(-1;7). 


Các số thực x,y thỏa mãn: (2x+3y+1)+(—x+2y)¡=(3x—-2y+2)+(4x—>y~3)¡ là 
94 9 4 
Ä¿(š<slSc óc | B.ÏZ=l |, 
(2) [ lữ n (52) ln) 
94 9 4 
(20 e lộ ñy/2212l 
(x2) là n (5) [ TH] 


Cho hai số thực x, y thỏa mãn 2x+l+(I—2y)¡=2(2—ï)+ yi—x. 

Khi đó giá trị của x”—3xy— y bằng 

A. -1. B. 1. C. -2. D. -3. 
Cho số phức z = 3+4. Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Điểm biểu diễn của z là ấ⁄(4;3). B. Môđun của số phức z là 5. 


Câu 62. 


Câu 63. 


Câu 64. 


Câu 65. 


Câu 66. 


Câu 67. 


Câu 68. 


Câu 69. 


Câu 70. 


Câu 71. 


Câu 72. 


Câu 73. 


C. Số phức đối của z là —3—4¡. D. Số phức liên hợp của z là 3— 4i. 
Số nào trong các số phức sau là số thuần ảo? 


A.(J7+¡)+(W7-i). B. (10+7)+(10-—7). 
C. (s=iJ7)+(-5s—=#?]). D. (3+/)—(-3+i). 


Cho số phức z=2+5. Tìm số phức ww=iz+z. 
A. w=7-—3i. B. w=_—3—3¡. Œ. w=3+3i. D. w=-7-—7ï. 


Cho số phức z thỏa mãn điều kiện (2+i)z+T—=5~i. Môđun của số phức w=l+2z + z” có 
+ỉ 

giá trị là 

A. 10. B. —10. Œ. 100. D. -I100. 

Cho số phức z thỏa mãn điều kiện: (I+/)z—1-3i =0. Phần ảo của số phức w=1—iz+z là 

A. 1. B. -3. Œ. -2. D. -1. 

Cho số phức z thỏa mãn: 3z+2z=(4-/Ÿ. Môđun của số phức z là 

A. -73. B. - 73. C. 73. D. V73. 

Số phức z thỏa mãn: z—(2+3i)z=1—9¿ là 


A. 2+¡. B.=2=i: €C: =3-=i. D. 2—. 


Số phức z thỏa mãn hệ thức |z—(2+¡)|= v10 và z.z=25 là 


A.z=3+4i;z=5. B.z=3+4i;z=-—5. 
CC. z=-3+4i;z=5. D. z=3-4i;z=—5. 
Cho z=l—27 và w=2+7. Mệnh đề nào sau đây sai? 
A. “=T, B. |z|=|E|.|»{= 5. 
Z 
z|_ _ 
Œ. | —|=;—.=I. D. z.w=z.w=4+3¡. 
wỊ || 








Điểm M biểu diễn số phức z= 3+ 2¿ trong mặt phẳng tọa độ phức là 
A. MG;2). B. 1M/(2;3). C. Ä/(3;-2). D. M/(-3;—-2). 


Cho số phức z = 3+7. Điểm biêu diễn số phức _ trong mặt phẳng phức là 
Z 


A. „[t:-3]} B. w(-Š¡z] C. w(-šs;] D. w[Š:-]} 
4 4 4 4 22 2...2 


Gọi 4 là điểm biểu diễn số phức z, Ø là điểm biểu diễn số phức —z. Mệnh đề nào sau đây sai? 
A. 4 và B đối xứng nhau qua trục hoành. B. 4 và Ö trùng gốc tọa độ khi z = 0. 
C. 4 và 8 đối xứng qua gốc tọa độ. D. Đường thắng 41ð đi qua gốc tọa độ. 


=2. Chọn mệnh đề đúng? 

A. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z là một đường thăng. 

B. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z là một đường Parabol. 

C. Tập hợp điêm biểu diễn số phức z là một đường tròn có bán kính bằng 2. 
D. Tập hợp điểm biểu diễn số phức z là một đường tròn có bán kính bằng 4. 


Cho số phức z thỏa |z—l+¡ 





Câu 74. 


Câu 75. 


Câu 76. 


Câu 77. 


Câu 78. 


Câu 79. 


Câu 80. 


Câu 81. 


Câu 82. 


Câu 83. 


Câu 84. 


Trên mặt phăng phức, nếu A(1;2) thì điểm B đối xứng qua trục tung của A là điêm biêu diễn của 
sô phức: 

A.2+¡. B.2-—¡. Œ. —-1+2¡. D. -2-—¿. 

Xét các số phức z thỏa mãn (Z —2¡ )\(z +3) là số thuần ảo. Trên mặt phăng tọa độ, tập hợp tất 


cả các điểm biểu diễn số phức z là một đường tròn có bán kính băng 


A. A13. B. V11. c. p, X. 


2 2 

Tập hợp tất cả các điểm biểu diễn các số phức z thỏa mãn: |z+ 2 -Ï =4 là đường tròn có tâm 7 
và bán kính ® lân lượt là 
A.I(-2;-1);R=4. B./(-2-I);R=2. C.I(2-U;R=4. D.7(2-1);/(2:-1). 
Cho w là số phức thay đổi thỏa mãn || = 2. Trong mặt phẳng phức, các điểm biểu diễn số phức 
z=3w+l—2¡ chạy trên đường nào? 
A. Đường tròn tâm /(1;-2), bán kính R= 6. 
B. Đường tròn tâm 7(-1;2), bán kính R =2. 
C. Đường tròn tâm 7(I;—2), bán kính ® =2. 

(-E2). 











D. Đường tròn tâm 7(—1;2), bán kính =6. 

Tập hợp điểm biểu diễn số phức z thỏa mãn _“—|= 3 là đường nào? 
z-—i 

A. Một đường thẳng. B. Một đường parabol. 

Œ. Một đường tròn. D. Một đường elIp. 


Trong C, phương trình 2x” +x+1=0 có nghiệm là 


Á.x=2(-I=M?i];;, =2(-1+7). B. x =-(1+V7/):x, =~(I=V?), 
C. x.=2(—I+47i);x, =-(1-4ñi). Ð. x,=2(I+ñi);x; =2(—I~V?i). 


Trong C, phương trình |z|+z =2+ 4i có nghiệm là 








A.z=-3+4i. B.z=-2+4i. 
C. z=-4+4i. D. z=-—5+4i. 
Trong C, phương trình z”—6z”+25=0 có nghiệm là 
A. +8;+957. B. +3;+4/. L1 ng 270 D. +(2+;);+(2-i). 
Gọi z, là nghiệm phức có phần ảo âm của phương trình z? — 2z + 5 =0. Tọa độ điểm biểu diễn 
số phức mù, trên mặt phẳng phức là 
Ti 
A. P(3; 2). B. N(1 —2). C.0(5-7): D. M(I; 2). 


Phương trình z?+zz+=0 có một nghiệm phức là z=l+2¿ ( trong đó z, Ð là các số thực). 
Tổng hai số zvà b bằng 
A.0. B. -3. Œ. 3. D. -4. 


Gọi z¡; z, là hai nghiệm phức của phương trình z? — 4z +5 =0. Khi đó phần thực của z? +z? là 
10 


Câu 85. 


Câu 86. 


Câu 87. 


Câu 88. 


Câu 89. 


Câu 90. 


Câu 91. 


Câu 92. 


Câu 93. 


Câu 94. 


Câu 95. 


Câu 96. 


A.5. B.ó. C. 4. D. 7. 

Gọi z¡; z; là hai nghiệm phức của phương trình z”+2z+4=0. Khi đó 4=|z, Í +|z, Í có giá 
trị là 

A. —7. B.- 8. C. -4. D. 8. 

Cho 7 là số thực, biết phương trình z” +zwz + 5 = 0 có hai nghiệm phức trong đó có một nghiệm 
có phần ảo là 1. Tổng môđun của hai nghiệm là 





A. 25. B. V5. C. 3. D. 4. 
Trên tập số phức, phương trình bậc hai có hai nghiệm œ =4+3¡;/ =-2+¡ là 
A. Z?+(2+4i)z—(11+27)=0. B. z”-(2+4i)z—(11+27)=0. 
C. z”—(2+4i)z+(11+27) =0. D. zˆ+(2+4i)z+(11+27)=0. 
Có bao nhiêu số phức thỏa mãn điều kiện z? =| z Ÿ +z ? 

A.3. B.0. Œ.1: D. 2. 
Cho số phức z thỏa mãn z” 6z +13 =0. Giá trị của PHẾ: là 








A. M17 và 4. B. V17 và 5. C. V17 và 3. D. V17 và 2. 
Tìm số phức z để z—z=2?. 

A z=0;z=l-i. B.z=0;z=l+/. 

€C. z=0;z=l+i;z=l-i. D.z=l+;;z=l-—. 


Số phức z thỏa mãn |z|+ z =0. Mệnh đề nào sau đây đúng? 

A. z là số thực nhỏ hơn hoặc bằng 0. B. lz| =l. 

C. Phần thực của z là số âm. D. z là số thuần ảo. 

Cho các số phức z¡ =3+2¡, z; =3—2¡. Phương trình bậc hai có hai nghiệm z, và z„ là 
A. zZ—-6z+13=0. B.z+6z+13=0.  C.z?+6z-13=0. D.z7-6z-13=0. 


Giá trị của các số thực b, c để phương trình z” +z + =0 nhận số phức z =l+7 làm một nghiệm 
là 


b=2 b=-2 D2 b=2 
A. : B. : C- : D. : 
c=-~2 c=-2 c=2 c=2 
Trên tập hợp số phức, phương trình z?+7z+15=0 có hai nghiệm Z¡„Z;. GIá trỊ biểu thức 
Z.#Z)12242; là 
A.-—7. B. §. Œ. 15. D. 22. 
Xác định tất cả các số thực để phương trình z?—2z+1—m=0 có nghiệm phức z thỏa mãn 
lz| =2. 
A. m=-3. B. m=_—3, m=9. 
ŒC. m=], m=9. D.m=_—3, m=], m=9. 


Tìm module của số phức z thỏa mãn điều kiện z(4—3)= 2+ |z|. 
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A. |z|=2 . B. lz| C. |z|=4. D. |z|=3. 


cử 
„ 
Câu 97. (*)Cho số phức z thỏa mãn |z—1+3/|+|z+2—¡|=8. Giá trị nhỏ nhất ø của |2z+1+2¡| là 
A.m=4. B.m=9. Œ. m=8. D. m=/39. 
Câu 98. (*)Gọi z,, z, là các nghiệm phức của phương trình z“—4z+5 =0. 
Giá trị của (z¡ — 1)”"° + (z, —1)”"* bằng 
Ả _210107 B 2109; C 0 D 27018 
Câu 99. (*)Biết tập hợp điểm biểu diễn của số phức z là đường tròn tâm 7 (3:0), bán kính § =1, khi đó 


^ +-Ä +Ä .-^ 2 L‹ z Ù ` ` ` z z z 
tập hợp điêm biêu diễn của sô phức w= m= là đường tròn có bán kính 
Z 











Ä\v B.R=}, C\Ñ =>, D. =3. 
9 3 3 
Câu 100. (*)Cho số phức z thỏa mãn " -| =1. Giá trị nhỏ nhất của |z+3—2i| bằng 
Z+3—I 
2⁄1 Äï 
A. ^—. B. 2/10. C. x10. D. So 


CHỦ ĐÈ 3. PHƯƠNG PHÁP TỌA ĐỘ TRONG KHÔNG GIAN 


Câu 101. Trong không gian với hệ tọa độ @xyz , cho vectơ AO =3 (¡ + 47) —2k+57. Tọa độ của điểm 
4A là 
A. A(3;17; 2). B. A(-3;—17; 2). C. A(3: 5;—2). D. A(3:—2; 5). 

Câu 102. Trong không gian với hệ tọa độ Øxyz , cho hai vectơ a= (3;0;2), c= (I;—1;0). Tọa độ của vectơ 


b thỏa mãn biểu thức 25—ø+ 4e = 0là 


A. - S0 h B. x. . C. ` ôi . D. Si , . 
2 2 P2 ) 


Câu 103. Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho bốn điểm A(2;0;0),8(0;2;0),C(0;0;2) và 
D(2;2;2). Gọi M,N lần lượt là trung điểm của 48 và CD. Tọa độ trung điểm 7 của Ä⁄N là 
A. T{(;-12). B. T11:170)a C. /{s:z1)} D. 7111). 


Câu 104. Trong không gian OÓxyz, cho ba điểm 4(1;—1;1), B(0: 121, C{I 0;1). Trong các mệnh đề sau, 


hãy chọn mệnh đề đúng. 
A. Tam giác 48C vuông tại A. B. Ba điểm 41, 8,C thăng hàng. 
C. Ba điểm 4, ,C không thắng hàng. D. Ø là trung điểm của 4C. 


Câu 105. Trong không gian Oxyz, cho ba điểm 4(1;2;0), 8(—1;1;3), C(0;—2;5). Đề 4 điểm 4,8,C,D 
đồng phẳng thì tọa độ điểm Ð là 
A. D(-2;5;0). B. D(;2;3). C. D(;-1;6). D. D(0;0;2). 
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Câu 106. 


Câu 107. 


Câu 108. 


Câu 109. 


Câu 110. 


Câu 111. 


Câu 112. 


Câu 113. 


Câu 114. 


Câu 115. 


Câu 116. 


Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz, cho Ó4=2¡+2j+2k,B (—2; 2;0) và C(4;1;—1). 
Trên mặt phẳng (Oxz). điểm nào dưới đây cách đều ba điểm 41, 8,C ? 


A. M|Š:t2)| B. XÍ< 0) C.P|Š;0 —`|. Ð. O|—Ö:0;— |. 
DI À0 D) 4””2 4` 2 4`2 


Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz, cho ba điểm Ä⁄ (I;0:0), N(0;-2;0) và P(0;0;1). 
Khoảng cách # từ gốc tọa độ đến mặt phẳng (NP) là 


¬- B.i——S, C.ñ=. D. 0C. 
Trong không gian @xyz cho hai vectơ 1 Và w, khi đó || bằng 
Jy|-sin(u,v). |y|.cos(w, vì. C. u.v.cos(w,VÌ. D. .v.sin(w, V). 








Trong không gian Oxyz cho ba điểm A(I 0; 3) › BC: 4; 1) Ề CỤ: ~2; 0) . Độ đài các cạnh 
AB, AC, BC của tam giác 4BC lần lượt là 


A.2I,1337.  B.VIIVI4437. C.V2IV14.37. D. 21,413,435. 





Cho hai vectơ đ và Ð tạo với nhau góc 60” và l =2;|b|=4 . Khi đó |z+2| bằng 

A. J§V3+20. B. 2/7. C. 245. D. 2. 

Cho điểm M⁄ (- -2;5; 0). hình chiếu vuông góc của điểm 4 trên trục Óy là điểm 
M'(2:5;0). B. A⁄/'(0;—5;0). C. M'(0:5;0). D. 4⁄'(—2;0;0). 

Cho điểm A⁄(1;2;-3), hình chiếu vuông góc của điểm A⁄Z trên mặt phẳng (+) là điểm 


M'(12;0). B. 1⁄'(1;0;-3). C. M(0;2;-3). D. M'(1;2;3). 


Cho điểm ⁄(—2;5;1), khoảng cách từ điểm A⁄ đến trục Óx bằng 

A. V29. B. V5. C. 2. D. 426. 

Ba đỉnh của một hình bình hành có tọa độ là(1;1;1).(2:3:4) xố T01: Diện tích của hình bình 
hành đó bằng 


À. 2N 3; B. V83. C. 83. p. V52. 


5; 


Trong không gian Oðxyz, cho tứ diện 48CD có 4(1;0;0), 8(0;1;0),C(0;0;1),(—2;1;—1). 
Thê tích của tứ diện 48CD bằng 


N B. 3. Œ. 1. b 
2 2 
Trong không gian Oxyz, khoảng cách từ điểm 4(I; 2; 2) đến mặt phẳng (#): x+2y~2z—4= 0 
bằng 
A.3. B. I. Ác D. Ì, 
3 3 
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Câu 117. 


Câu 118. 


Câu 119. 


Câu 120. 


Câu 121. 


Câu 122. 


Câu 123. 


Câu 124. 


Câu 125. 


Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz, cho các điêm A(-1;3:5), B(-4:3;2), C(0;2;1). Tọa độ 
tâm 7 của đường tròn ngoại tiếp tam giác 48C là 
A. § Š, 3): B. ($3⁄3: C. (-š 8, 3} D. lŠ 8, 3): 

3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 3 
(*)Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz , cho ba điểm A(3:0;-2), 8(3:1;0), C(0;2;2). Tọa độ 
điểm M sao cho |M4 + MB+ MC | nhỏ nhất là 
A. M (2:1;0). B. M (2:—1;0). C. M (0:1;0). D. M (—2:1;0). 
Phương trình mặt cầu (%) qua bốn điểm 4(I:2;-4), 8(1;-3:1), C(2:2;3),. D(1;0;4) là 








A. (x+2} +(y-Lÿ +z? =26. B. (x+2} +(y-l1} +z?=25. 

C. (x 2} (y l) z?=J26. D. (x3 Bi (y 3 so, 

Trong không gian với hệ tọa độ Øxyz , cho hai điểm 4(2:2;—1) : 8(—4:2:—9). Phương trình mặt 
cầu đường kính 44Z là 















































A.(x+3) +y?+(z+4)} =5. B. (x+l) +(y—2) +(z+5} =25. 
C.(x+6} +y?+(z+8) =25. D. (x+1) +(y-2) +(z+5} =5. 
Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, giả sử tồn tại mặt cầu (S) có phương trình 


x°+y?+z?~4x+§y~2az +6a = 0. Nếu (S) có đường kính bằng 12 thì các giá trị của ø là 





A.a=-2;a=8. B.a=2;a=-8. ŒC.a=2;a=-8. D.a=2;a=-4. 
Phương trình mặt cầu có tâm 7 (x5 :3; 9) và tiếp xúc với mặt phẳng Oxy là 

A. (x+V5) +(y+3Ÿ +(z+9) =86. B. (x—5] +(y~3Ÿ +(z~9} =14. 
C.(x-v5} +(y-3Ÿ +(z—9Ÿ =8. p.(x+5) +(y+3) +(z+9)) =90 

Trong không gian với hệ tọa độ Óxyz,, cho 4(—1;0;0), 8(0;0; 2) ,C(0;—3;0). Bán kính mặt cầu 
ngoại tiếp tứ diện Ø48C là 

cc II cà D. v14. 

Trong không gian với hệ toạ độ Oxyz, cho mặt cầu (5 ) có tâm /(I;1;3) và mặt phăng 


(P):2x-3y+6z+11=0. Biết mặt phẳng (P) cắt mặt cầu (S) theo giao tuyến là một đường 


tròn có bán kính bằng 3. Phương trình của mặt cầu (S ) là 


























A. (8):(x-1J +(y-1} +(z—3) =25. B. (9):(x-1} +(y-UÍ+(s—3Ÿ =5. 
C. (S):(x+1Ÿ +(y+Đ+(z+3) =25. D. (S):(x-1} +(y-D+(z-3} =7. 
Mặt phẳng nào sau đây đi qua điểm 4(I;~3; 5)? 

A.(P):2x—y+3z—10=0. B. (P):2x- y+3z—20=0. 

Œ. (P):3x-y+z—5=0. D. (P):3x-y+z+5=0. 
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Câu 126. 


Câu 127. 


Câu 128. 


Câu 129. 


Câu 130. 


Câu 131. 


Câu 132. 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz , cho mặt phẳng (P) có phương trình 3x+2y—3z+1= 0. 
Mệnh đề nào sau đây sai? 

A. Phương trình của mặt phẳng (Ó) song song với mặt phẳng (P) là 3x+2y—3z+2=0. 

B. Phương trình của mặt phẳng (Ó) song song với mặt phẳng (P) là 6x+4y—6z—1=0. 

C. Phương trình mặt phẳng (Ó) song song với mặt phẳng (P) là -3x—2y+3z—5 =0. 

D. Phương trình mặt phẳng (Ó) song song với mặt phẳng #) là -3x—2y+3z—1=0. 

Trong không gian Oxyz , mặt phẳng (P) qua điểm 4(I;1;1) và vuông góc với đường thăng Ó⁄4 
có phương trình là 
A. (P):x=y*¿=0: B. (P):x+y+z=0. 

C. (P):x+y+z—-3=0. D. (P):x+y-z-3=0. 

Trong không gian với hệ trục tọa độ Oxyz, cho điểm 4 (121) và mặt phẳng 
(P):2x-y+z—3=0. Gọi (@) là mặt phẳng qua 4 và song song với (P). Điểm nào sau đây 
không nằm trên mặt phăng (Ó) ? 

A. K(3:1;-8). B. N(2;1;-1). C. 7(0;2;—1). D. ⁄(1;0;—5). 

Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho 2 mặt phẳng (P) :2x—-my+3z—6+m=0' và 
(@):(m+3)x—2y+(5m+1)z—10 =0. Giá trị thực của m đề mặt phẳng (P) vuông góc với mặt 


phăng (Ó) là 


A.m =1. =ả C. 0n #1, Da: 
19 2 
Cho hai mặt phẳng (2): 3x—2y+2z+7=0và (0): 5x—4y+~+3z+T=0. Phương trình mặt 


phăng (P) đi qua gốc tọa độ đồng thời vuông góc (z) và () là 
Á.x-y-2z=0. B. 2xz-y+2z=0. 
C.2x+y—-2z+1=0. D.2x+y-2z=0. 


Trong không gian Oxyz, mặt phẳng (z) đi qua hai điểm A(2:-1:4) › 5Q: 2;—1) và vuông góc 
với mặt phẳng (j): x + „+2z-3 =0 có phương trình là 


Ñ.lla—79=22z-21SỬ,. B.1lx+7y-2z+7=0. 
C.11x-7y—-2z+21=0. D.Ilx+7y-2z—7=0. 





Cho mặt cầu (S):x? + y?+z?—2x—4y—6z—2=0 và mặt phẳng (z):4x+3y—12z+10=0. 
Mặt phẳng tiếp xúc với (S) và song song với (z) có phương trình là 

A. 4x+3y—12z+78=0. 

B. 4x+3y—12z—- 78=0 hoặc 4x +3y—12z+26 =0. 

Œ. 4x+3y—12z—26 =0. 

D. 4x+3y—12z+78=0 hoặc 4x+3y—12z—26 =0. 
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Câu 133. 


Câu 134. 


Câu 135. 


Câu 136. 


Câu 137. 


Câu 138. 


Câu 139. 





Trong không gian Øxyz , cho mặt cầu (S):(x lN (y lỀ (z )M =9, Phương trình mặt 


phẳng tiếp xúc với mặt cầu (S) tại điểm M (0;—1;3) là 


A. x+2y-2z+8=0. B.x+2y-2z-4=0. 
C. -y+3z+8=0. D.—-yp+3z-8§=0. 
Trong không gian (xyz, cho mặt phẳng (P):2x+2y-z-7=0 và mặt cầu 


(5):x”+y°+z”~2x+4y—6z—11=0. Một mặt phẳng song song với (P) và cắt (Š) theo một 


đường tròn có chu vi bằng 6Z có phương trình là 


A. (P):2x+2y—z—19=0. B. (P):2x+2y—-z+17=0. 
C. (P):2x+2y—z—17=0. D.(P):2x+2y-z+7=0. 
Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, mặt phăng qua G(1:2;3) cắt các trục tọa độ tại điểm 
A,B,C sao cho Œ là trọng tâm tam giác 4Œ có phương trình ax+y+cz—18=0. Giá trị 
a+b+c là 
XÃ Ơ, B. 12. Œ. 10. D. II. 

x=2+í 
Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thắng Z có phương trình tham số 4 y=~—3/ 


z=-l+5f 


. Phương trình chính tắc của đường thắng đ là 
#Xe. .Đ sự] 











Á. x—-2=y=z+I. B. =-——= 
| _—3 5 
c.1†2Z_.zy_z"l p.š†12_-vy _Z-1 
1 3 =5. lLỒ -3 5_ 
Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thăng A có phương trình chính tắc 


D2 BE =” bi = ñ . Phương trình tham số của đường thắng A là 





2 _—3 
x=3+2/ x=2+3/ x=-3+2/ x=—-3-2f 
A. +y=-l-äi. B. y=-3-i. C. 4y=l-3/.. D. y=l1+3/ 
Z=f Z=Í Z=Íf Z=Íf 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thắng đ: 





x+2 y-l z-3 % 3 
= = . Đường thăn 
2 -l 3 : : 


d đi qua điểm Ä⁄ và có vectơ chỉ phương dự có tọa độ là 

A. M(2:—1;3),a„ =(—2:1:3). B. ⁄/(2:—1;—3),a„ =(2:—1:3). 

C. M(-2:1;3),a„ =(2:—1:3). D. M(2:-1;3).a„ =(2:—l;=3). 
x=í-2 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thắng đ :4 y=2+3/. Đường thắng Z đi qua 
z=l+f 


điểm M và có vectơ chỉ phương dự, có tọa độ là 
A. M(-2:2:1),a„ =(13:1). B. A⁄Z(1;2:1),z„ =(—2:3:1). 
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Câu 140. 


Câu 141. 


Câu 142. 


Câu 143. 


Câu 144. 


Câu 145. 


Câu 146. 


C. M(2;-2:—1),a„ =(1:3;1). D. ⁄(1;2:1).a„ =(2;-3;1). 
Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, phương trình nào sau đây là phương trình tham số của 


đường thắng Z qua điểm Ä⁄Z(~—2:3;1) và có vectơ chỉ phương z = (1;~2;2) ? 


x=2+í/ x=l+2/ x=l-2/ x=-2+í/ 
Á. +y=-3-2t. B. 4y=-2-3i. C. + y=-2+3/. D. y=3-2/. 
z=-l+2/ z=2-f z=2+f z=l+2/ 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, phương trình nào sau đây là phương trình chính tắc A 
của đường thăng đi qua hai điểm 4(I;-2;5)và 8(3;1;1)? 


b HA 5s -IÊNG - ae) e2. (J\ ly và] 














A. B. 
2 3 -4 1 2 5 
C x?tl .ƒ =2 s15 D x=l': y‡2 Z=5 
' 3 =4 = 1 Ms 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho tam giác 48C có A(-1;3:2). (2: 0;5),C(0; —2;1). 
Phương trình đường trung tuyến 4Ä⁄ của tam giác 48C là 
Wel vo: p2 








Ti: /PkỎc - uc 








A. : B. 
_2 4 -] 2 -4 | 
c.Z1!_y-3_Z-2 p.šZ-2./y†4_zr! 
2 -4 1 1 -] 3 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho tam giác 4C với A(1:4-—1).B(2: 4:3) ,C(2;2;—1) 


. Phương trình tham số của đường thắng đi qua điểm 4 và song song với 8C là 


x=l x=l x=l x=l 
A.+y=4+/. B.+y=4+(. C.4y=4+(/. D.4y=4-/ 
z=-l+2f z=l+2t z=-—l-2f z=-l+2f 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz. Phương trình tham số của đường thắng đi qua điểm 


Mí (1:3;4) và song song với trục hoành là 


x=l+í x=l x=l x=l 
A.4y=3_. B.4y=3+í. ŒC.+y=3 . D.4y=3 
y=4 y=4 y=4-í y=4+í 


Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho mặt phẳng (P) :2x— y+z—3=0. Phương trình chính 


tắc của của đường thăng A đi qua điểm A⁄(—2;1;1) và vuông góc với (P) là 





3+2 W2) 3P, W5, 2| 














A. l B. 
2 -] l 2 -] 1 
C.#Z†12.y-1_z-l p.#Z†2.z-1_z-l 
2 | | 2 ¬] -1 
(*)Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai điểm A(I:—I1). B(-1: 2;3) và đường thăng 


A.Z11 _3-2 _Z-3 
_2 l 
đường thắng 4Ø và A là 


. Phương trình đường thắng đi qua điểm 41, đồng thời vuông góc với hai 





17 


Câu 147. 


Câu 148. 


Câu 149. 


Câu 150. 





%=? V2 cuc] #=1“ 13+, z1 














A. : B. : 
| ¬] l 7 2 4 
C.Z1!_y-1_z+l p.zZ1!_.y-l1_z+l 
7 -2 4 7 2 4 
(*)Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho hai mặt phẳng (œ):x—2y+2z+3=0 và 


(/) :3x—5y—2z—1=0. Phương trình đường thăng Z đi qua điểm M(1;3:—1). Song song với 
hai mặt phẳng (z).(Ø) là 


x=l+l4 x=-l+l4 x=-l+í x=-l+í 
A.4y=3+8/. B.+y=3+8/. Œ. + y=3+6/. D.4y=3-(. 
z=-l*+f z=-l+íf z=l+í/ z=l+íf 





(*ÿTrong không gian với hệ tọa độ Øxyz, cho mặt cầu (S): (x-U +(y+2} +(z-3) =9, 
Phương trình đường thắng đ đi qua tâm của mặt cầu (S). SOng song với (z) S252 Jcs2=t<=U 


và vuông góc với đường thăng A: 





x†+l _y-6_z-2 là 
3 -] 1 
x=l-í x=-l+í x=l-í x=l-í 
A.y=-2+%f. B.+y=2-5/. Œ. + y=-2-S5f. D. y=-2+%1/. 
z=3-8ï z=-3-8í z=3-®8i z=3+8ï 


Trong không gian Oxyz, cho điểm 4⁄(I;1;2). Hỏi có bao nhiêu mặt phẳng (P) đi qua A⁄ và 
cắt các trục x'Óx, yOy, zZOz lần lượt tại điềm 4,8,C sao cho 4= ØB =OC z0? 
A.3. B. 1. Œ. 4. D. 8. 





#=Í?2 <9. z1 
4 3 
thắng (P): 3x+5y—z—2=0. Gọi đ' là hình chiếu của đ lên (P). Phương trình tham số của đ' 


(*)Trong không gian với hệ tọa độ Oxyz, cho đường thắng đ: , Và mặt 


là 
x=-62/ x=62/ x=62/ x=62/ 
AÁ.+y=25' .. B.4p=-25r. Œ.3Us==2j -: D.+y=-2%. 
z=2-0l/ z=2+61/ z=-2+61/ z=2+61 
HÉT 


Yêu câu: Học sinh làm đê cương vào một cuôn vở riêng và nộp lại cho GVBM. 


Lớp cơ bản bài (*) không bắt buộc. 


Người lập đề cương Người duyệt đề cương 
1) Thầy Hoàng Văn Minh Thầy Hoàng Minh Có 
2) Thầy Phạm Đình Điện 
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